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Nekoliko uvodnih napomena

e od svih sadrzaja uc€enici imaju najvecih poteskoca s
funkcijama

e cesto funkciju poistovjecuju s krivuljom
* ne razlikuju jednadzbu od formule
* ne razlikuju nepoznanice i varijable

e primjerenije bi bilo linearnu funkciju obraditi u 8.
razredu nakon skupa realnih brojeva

* u literaturi se koriste razliCite oznake zavisne varijable
(Kurepa: Matematicka analiza — f(x)
Demidovic: Zadaci i rijeSeni primjeri iz viSe matematike — y)



1.12. sat

uociti vezu medu velicinama
uvesti pojam pridruzene vrijednosti

uociti da svakoj vrijednosti pridruzujemo tocno jednu
vrijednost

diskutirati domenu i kodomenu (konkretni primjeri)
uvesti pojam funkcije
definirati linearnu funkciju

komentirati zadavanje linearne funkcije (opisom,
tablicom pridruzenih vrijednosti, formulom)

rad u skupini (6 zadataka)



1. Duljina duzine navedena je u 1. stupcu tablice i izrazena je u
decimetrima. Popuni tablicu tako da u drugi stupac napises postupak, a
u tredi stupac odgovarajucu vrijednost izrazenu u metrima.

Zapisi za koje vrijednosti zadatak ima smisla i obrazlozi svoj odgovor.

‘E‘ (u decimetrima) racun ‘E‘ (u metrima)
1 0.1-1 0.1
2 0.1-2 0.2
5 0.1-5 0.5
17 0.1-17 1.7

235 0.1-:235 23.5
0.9 0.1-0.9 0.09
11.5 0.1-11.5 1.15
2 or2 2
3 3 30
51 013t 13
4 4 40
X 0.1-x 0.1x




2. Radijus kruga naveden je u 1. stupcu tablice. Popuni tablicu tako da
u drugi stupac napises postupak, a u treci stupac opseg tog kruga. Sve
vrijednosti izrazene su u istoj mjernoj jedinici.

Zapisi za koje vrijednosti zadatak ima smisla i obrazlozi svoj odgovor.

radijus racun opseg kruga
1 2r-1 2n=6.28
2 2mn-2 4m = 12.56
3 2mn-3 6m = 18.84
11 2r-11 221 = 69.08
5.8 2mn-5.8 11.6m = 36.42
9.28 2m-9.28
Z 21 Z ﬁ T =4.88
9 9 9
X 210X 211X




3. Cijena kilograma jagoda je 14,45 kn. Kolicina kupljenih jagoda
navedena je u prvom stupcu tablice. Popuni tablicu tako da u drugi
stupac napises postupak, a u tredi cijenu (koja je izrazena u kunama) za
navedenu koliCinu jagoda.

Zapisi za koje vrijednosti zadatak ima smisla i obrazlozi svoj odgovor.

kolicina racun cijena

1 14.45 -1 14,45
2 14.45 -2 28,90
3 14.45 -3 43,35

0.5 14.45 -0.5 7.225=7,23

1.25 14.45 -1.25 18.0625 = 18,06
1 1

35 14.45 -35 50.575 = 50,58
X 14.45 -x 14.45x




4. Taxi usluge naplacuju se po modelu: start je 9,00 kn, a po
prijedenom kilometru od polazista do odredista naplacuje se 4,00 kn.
U prvom stupcu tablice je podatak o prijedenim kilometrima. Popuni
tablicu tako da u drugi stupac napises postupak, a u tredi cijenu (koja je
izrazena u kunama) za odredenu taxi uslugu.

Zapisi za koje vrijednosti zadatak ima smisla i obrazlozi svoj odgovor.

udaljenost polazista i y . :
oy racun cijena taxi usluge
odredista
5 9+4-5 29,00
7 9+4.-7 37,00
12 9+4-12 57,00
15.5 9+4-155 71,00
19.8 9+4-19.8 88,20
X 9+4-x 9+ 4x




5. Automobil prosjecno trosi 7 litara benzina na 100 prijedenih
kilometara. Spremnik za gorivo ima kapacitet 50 litara. U prvom stupcu
tablice je podatak o prijedenim kilometrima nakon sto je spremnik
napunjen. Popuni tablicu tako da u drugi stupac napises postupak, a u
tredi kolicinu goriva (izrazenu u litrama) koja je ostala u spremniku
(nakon prijedenih kilometara zadanih u 1. stupcu).

Zapisi za koje vrijednosti zadatak ima smisla i obrazlozi svoj odgovor.

. . . y koli¢ina benzina u
prijedeni kilometri racun .
spremniku
10 50-0.07-10 49.3
60 50-0.07 - 60 45.8
96 50-0.07 - 96 43.28
100 50-0.07-100 43
350 50-0.07 - 350 25.5
700 50-0.07-700 1
X 50-0.07 - x 50-0.07x




6. Fahrenheitova termometarska skala je ljestvica za mjerenje
temperature, koju je 1724. osmislio njemacki fizicar Gabriel

Fahrenheit. Normalna temperatura Covjekova tijela je 98,6°F, led se
topi na 32°F, a voda vrije na 212°F. U Europi se od 1742. g. koristi
jedinica Celzijev stupanj (°C) koju je definirao Svedski fiziCar Anders
Celsius (temperaturna ljestvica sastoji se od sto jednakih dijelova
(stupnjeva) izmedu ledista i vreliSta vode). Veza Fahrenheitove i

Celsiusove ljestvice opisana je formulom: o _

Popuni tablicu:

Zapisi za koje vrijednosti
zadatak ima smisla i
obrazlozi svoj odgovor.

—C°+32°
3
temperatura u °C racun temperatura u °F
0 g-O+32 32
5
9
10 g-10+32 50
9
37.5 5-37.5+32 99.5
9
100 5-100+32 212
9
-2 g-(—2)+32 28.4
9
-20 = (-20) +32 -4
X 9 X+ 32 gx+32
5 5




Zapisi u F° najvisu i najnizu ikad izmjerenu temperaturu na Zeml;i
Libija Al-Azizy 58°C
Antarktika ruska stanica Vostok — 89.2°C




‘E‘ (u decimetrima) ‘E‘ (u metrima)
1 0.1
2 0.2
5 0.5
17 1.7

235 23.5
0.9 0.09
11.5 1.15
2 2
3 30
3L 13
4 40
X 0.1x

Duljina izrazena u metrima ovisi o duljini izrazenoj u decimetrima.
Svakoj duljini izrazenoj u decimetrima pridruzujemo tocno jednu duljinu izrazenu u metrima
Ako je x duljina izrazena u decimetrima:

pridruzena vrijednost = 0.1x



radijus opseg kruga
1 2n=6.28
2 4n = 12.56
3 6m = 18.84
11 221 = 69.08
5.8 11.6mt=36.42
9.28
Z E = 4.88
9 9
X 21X

Opseg ovisi o radijusu.
Svakom radijusu pridruzujemo tocno jedan opseg.
Ako je x radijus:

pridruzena vrijednost = 2mx



koli¢ina cijena

1 14,45
2 28,90
3 43,35

0.5 7.225=7,23

1.25 18.0625 = 18,06
1

35 50.575 = 50,58
X 14.45x

Cijena ovisi o kolicini.
Svakoj koli€ini pridruzujemo tocno jednu cijenu.
Ako je x kolicina:

pridruzena vrijednost = 14.45x



udaljenost polazista i .. .
odreditta cijena taxi usluge
5 29,00
7 37,00
12 57,00
15.5 71,00
19.8 88,20
X 9 +4x

Cijena usluge ovisi o udaljenosti polazista i odredista.
Svakoj udaljenosti polazista i odredista pridruzujemo tocno jednu cijenu usluge.
Ako je x udaljenost polazista i odredista:

pridruzena vrijednost = 4x + 9



. o . kolic¢ina benzina u
prijedeni kilometri .
spremniku
10 49.3
60 45.8
96 43.28
100 43
350 25.5
700 1
X 50-0.07x

Koli¢ina benzina u spremniku ovisi o prijedenim kilometrima.
Svakom broju prijedenih kilometara pridruzujemo toc¢no jednu koli¢inu preostalog

benzina u spremniku.
Ako je x broj prijedenih kilometara:
pridruzena vrijednost = - 0.07x + 50



temperatura u °C temperatura u °F

0 32

10 50

37.5 99.5

100 212

-2 28.4

-20 -4
X gX+32

S

Temperatura izrazena u °F ovisi o temperaturi izrazenoj u °C.
Svakoj vrijednosti temperature u °C pridruzujemo tocno jednu vrijednost
temperature u °F.
Ako je x temperatura u °C: 9
pridruzena vrijednost = EX + 32



udaljenost polazistai | . _
odredista cijena taxi usluge

> 29,00

/ 37,00

12 57,00

15.5 7100

19.8 5820

X O +4x

Cijena ovisi o prijedenim kilometrima.
Svakoj vrijednosti x (udaljenost polaziSta i odredista) pridruzujemo to¢no jednu cijenu.
Takvo pridruzivanje nazivamo funkcija.

Formulom:

lat. fungor
izvrsiti, napraviti
lat. functio
djelovanje

flx)=4x+9 (Citamo: ef od x je Cetiri x plus devet)

zadana je funkcija koja

svakoj vrijednosti x (udaljenost polazista i odredista)

pridruzuje

tocno jednu vrijednost f(x) (cijena taksi usluge).



X flx)
udaljenost polazista i cijena taxi usluge
odredista
5 29,00
= 37,00 fix)=4x+9
12 57,00
15.5 71,00
19.8 88,20
X 9 +4x
VAZNO!

f(x) je oznaka pridruzene vrijednosti
tj. cijena taksi usluge

(zelimo naglasiti da ovisi o x zato
koristimo tu oznaku)

Citamo: ef od x

Za svaki od preostalih zadataka zapisi formulu kojom je zadana funkcija (pridruzivanje).



f(x) =0.1x

* flx) = 2mx
* f(x)=14.45x
e fix)=4x+9

flx) =-0.07x + 50
flx) = % X + 32

Pridruzivanje f :Q — Q zadano formulom
fix)=ax+b
a,be@, a#0 zovemo linearna funkcija
a, b su parametri ili koeficijenti (o vodeci koeficijent, b slobodni ¢lan)
x je argument funkcije (nezavisna varijabla)
f(x) je vrijednost funkcije (zavisna varijabla)



3.14. sat

e odredivanje funkcijske vrijednosti
e odredivanje vrijednosti argumenta
* znacenje parametra b

f(0)=0b

ucenici trebaju uociti da je vrijednost funkcije
jednaka parametru b ako je vrijednost argumenta
jednaka O

* nultocka je vrijednost nezavisne varijable tj. broj
X, za koji je vrijednost funkcije jednaka O.

X, je nultocka funkcije ako je f(x,) =0



5.16. sat

znacenje parametra a (brzina promjene linearne
funkcije)

ako se vrijednost argumenta x poveca za jedan,
vrijednost funkcije f(x) se promijeni za a

ako se vrijednost argumenta promijeni za p
vrijednost funkcije f(x) se promijenizaa - p

pojam rastuce i padajuce funkcije
brzina rasta i pada



flx)=x
flx)=2x
f(x)=>5x
f(x)=2.4x

Fl)=2x

2.

fx)=—x

f(x)=-3x

f(x)=-10x

f(x)=-1.5x
1

flx)=——x

Rad u skupini

3.

f(x)=x-2
f(x)=2x+3
f(x)=5x-1
f(x)=2.4x+8

f(x)= —x -1.2

4.
flx)=—x+1
f(x)=-3x-3
f(x)=-10x+5
f(x)——15x+2
f(x)= ——x 0.5



f(x)=2x+3

f(x)=2x+3
X1 0 f(x1) 3
X5 1 f(x5) 5
X3 2 f(x3) 7
X4 3 f(x4) 9
Xsg 4 f(xs) 11
Xg 5 f(xe) 13
X7 6 f(x7) 15
Xg 7 f(xs) 17
Xg 8 f(xo) 19
X10 9 f(x10) 21

Ako vrijednost argumenta povedamo za 1
vrijednost funkcije se poveca za 2

a=2

X1 0 f(xq) 3 3

X 0+1 | f(xy) 3+2 3+2-1
X3 1+1 | f(x3) 5+2 5+2-1
X4 2+1 | f(xa) 7+2 7+2-1
X5 3+1 | f(xs) 9+2 9+2-1
X6 4+1 | f(xg) 11+2 (11+2-1
X7 5+1 | f(xy) 13+2 |13+2-1
Xg 6+1 | f(xg) 15+2 |15+2-1
Xg 7+1 | f(xq) 17+2 |17+2-1
X10 8+1 | f(xq0) | 19+2 [19+2-1




f(x) =-10x +5

f(x) =-10x +5

X1 -4 f(xq) 45
X5 -3 f(x>) 35
X3 -2 f(x3) 25
X4 -1 f(x4) 15
X5 0 f(xs) 5

Xg 1 f(xg) -5
X7 2 f(x7) -15
Xg 3 f(xg) -25
Xg 4 f(xq) -35
X10 5 f(x10) -45

X1 -4 f(x1) 45 45

X, |-4+1| f(x,) | 45-10 |45-10-1
X3 -3+1 | f(x3) | 35-10 [35-10-1
x, |-2+1| f(xs) | 25-10 [25-10-1
Xs -1+1 | f(xs) | 15-10 |15-10-1
X6 0+1 | f(xg) 5-10 | 5-10-1
X7 1+1 | f(xy) | -5-10 |-5-10-1
xg | 2+1 | f(xg) |-15-10}15-10-1
xo | 3+1 | f(xo) |-25-10}25-10-1
X10 4+1 | f(x0) |-35-10}-35-10-1

Ako vrijednost argumenta poveamo za 1
vrijednost funkcije se smanji za 10 (promijeni za — 10)
a=-10




X1 0 f(x1) 3 3

X5 0+1 | f(xy) 3+2 3+2-1

X3 0+2 | f(x3) 3+4 3+2:-2

X4 0+5 | f(xq) 3+10 | 3+2-5

X5 0+10 | f(xg) 3+20 |3+2:10
Xg 0+0.5( f(xg) 3+1 |3+2:0.5
X7 |[0+2.2| f(xy) | 3+44.4 |3+2:2.2
Xg 0-1 | f(xg) 3-2 |[3+2+(-1)
Xq 0-3 | f(xo) 3-6 [3+2-(-3)
xio0 |0-1.5]| f(xs0) | 3-3 [3+2+(-1.5)

Ako vrijednost argumenta promijenimo za p
vrijednost funkcije se promijeniza2-p

a=2




f(x) =-10x +5

X1 0 f(xq) 5 5

X7 O+1 | f(xy) | 5-10 |5-10-1
X3 O+2 | f(x3) | 5-20 |5-10-2
X4 O+5 | f(xq4) | 5-50 [ 5-10-5
xs |0+10| f(xs) |{5-100({5-10-10
X¢ |0+0.5| f(x¢g) | 5-5 [5-10-0.5
x; |[0+2.2] f(x;) | 5-22 5-10-2.2
Xg 0-1 | f(xg) | 5+105-10+(-1)
Xg 0-3 | f(xg) | 5+305-10-(-3)

Ako vrijednost argumenta promijenimo za p
vrijednost funkcije se promijeniza-10-p

a=-10



flx)=2x+3

* Usporedi:

X, X, fix,) i fx,)

Xl | X3 f(Xl) If(X3) Za bilo koja dva racionalna broja
X5 | Xt f(XZ) If(XS) X, 1 X, vrijedi:

X i X5 f(XG) i f(X7) Ako je x, < x,, onda je f(x;) < f(x,)
Xq i X, f(Xg) i f(Xl) Zu:(k)cija je rastucéa.

Xg1 X, fixg) 1 f(x,)

X101 Xg fx10) 1 flxg)



f(x)=-10x+5

* Usporedi:

X, X, fix,) i fx,)

Xl | X3 f(Xl) If(X3) Za bilo koja dva racionalna broja
X5 | Xt f(XZ) If(XS) X, 1 X, vrijedi:

X6 i X7 f(XG) i f(X7) Ako je x, < x,, onda je f(x;) > f(x,)
Xq i X, f(Xg) i f(Xl) Zu:(k)cija je padajuéa.

Xg1 X, fixg) 1 f(x,)

X101 Xg fx10) 1 flxg)



Sto je veéia >0
to funkcija brze raste.

Sto je manjia <0
to funkcija brze pada.




/., 8.19. sat

pojam grafa
uredene parove brojeva mozemo pridruziti tockama
koordinatne ravnine

sve tocke grafa pripadaju istom pravcu

crtanje grafa odredivanjem dviju tocaka
geometrijska interpretacija parametra b
geometrijska interpretacija nultocke

crtanje grafa koristenjem odsjecka na y-osi i nultocke



Neka je linearna funkcija zadana formulom: f(x)=2x

: IKAI/A /—hIKz\IﬁAI ; |—3| : |i . £
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f(x)=2x+1

x o1
f)=2x+1] 1 | 3




f(X)=-3x+2
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f(X)=—x-2

1
2

1
2

]2 |23 ]3]

3
2

°
2

KR

f)=—x-2-2 | 3| -1]|-4] o0 |-5]1]-




Graf linearne funkcije zadane formulom f(x) = ax + b je skup svih uredenih
parova (x, f(x)) pri cemu je x racionalan broj, a f(x) = ax + b.

G(f)={(x.f(x)):xeQi f(x) =ax +b}

Sve tocke grafa linearne funkcije zadane formulom f(x) = ax + b
pripadaju istom pravcu.

Znamo da je pravac odreden s dvije tocke u ravnini tj. dvjema tockama u ravnini
prolazi to¢no jedan pravac.



Nacrtajmo graf linearne funkcije

f(x) = 2x+1|U| -1

Pravac kojemu pripadaju tocke grafa
sijeCe os ordinata u tocki (0, 1).

D

Odsjecak na osi ordinata je 1




Odredimo nul-toCku linearne funkcije

f(x)=2x+1
f(x)=0
2X+1=0

Pravac kojemu pripadaju tocke
grafa sijeCe os apscisa u tocki

(4

" Nul-toka funkcije je A
X, = 1
U 2 J

=

P N




10.,11.112. sat

* geometrijska interpretacija parametra a
e crtanje grafa koristenjem parametara funkcije
* brzina rasta i pada



x povecamo za 1

f(x) se poveca za 2-1

X povecamo za 2

f(x) se poveca za 3-2
a=2

=
3




a>0 kut jeSiljasti
Sto je veéi a to funkcija brze raste.

y4 /
/
/

—
Y

%




G Q

N

X povecamo za 1
f{x) se smaniji za 3-1
X povecamo za 2
f{x) se smaniji za 8-2

a=-3




a<0 kutjetupi
Sto je manji a to funkcija brze pada.

A\

N
a=-1 \ \\ \
NEAN
\
N
) )/ |
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N\
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NANERAN
N\
a=-3 \ \




f(x)=2x-3
Ako vrijednost argumenta X pove¢amo za 1,

funkcijska vrijednost f (X) poveéaseza 2-1=2.

promjena vrijednosti funkcije  \2) 5 _a

promjena vrijednosti argumenta

1. U koordinatnom sustavu oznaci sjeciste grafa i osi ordinata
(OI '3)

2. Odredi drugu tocku grafa na nacin da vrijednost apscise te tocke povecas za 1,
a vrijednost ordinate te tocke povecas za 2.
(0+1,-3+2)
(1,-1)

3. Racunski odredi joS jednu tocCku koja pripada grafu funkcije i
oznaci ti tocku u koordinatnom sustavu.



=

f(x)=2x-3

1. U koordinatnom sustavu oznaci
sjeciste grafa i osi ordinata
(OI _3)

2. Odredi drugu toCku grafa na nacin da
vrijednost apscise te toCke povecas za 1,
a vrijednost ordinate te tocke povecas za 2.
(0+1,-3+2)
(1,-1)
3. Nacrtaj pravac kojem pripadaju te tocke

Rastuca funkcija
Ako vrijednost argumenta x povecamo za m,
vrijednost funkcije f(x) se povecazaa-m



1
f(xX)=-3x+-
(X) 3

Ako vrijednost argumenta X povecamo za 1,

funkcijska vrijednost f (X) smanjise za 3-1=3.

promjena vrijednosti funkcije @_ 34

promjena vrijednosti argumenta - @ -

1. U koordinatnom sustavu oznaci sjeciste grafa i osi ordinata

3)

3

2. Odredi drugu tocku grafa na nacin da vrijednost apscise te tocke povecas za 1,
a vrijednost ordinate te toCke smanjis za 3 tj. promijenis za -3.

o3y

3. Racunski odredi joS jednu tocCku koja pripada grafu funkcije i
oznaci ti tocku u koordinatnom sustavu.



1
//./

1
f(X)=-3x+=
(X) 3

1. U koordinatnom sustavu oznaci
sjeciste grafa i osi ordinata

[o3)
3
2. Odredi drugu toCku grafa na nacin da

vrijednost apscise te toCke povecas za 1,
a vrijednost ordinate te toCke smanijis za 3.

s
&

3. Nacrtaj pravac kojem pripadaju te tocke

Padajuca funkcija
Ako vrijednost argumenta x povecamo za m,
vrijednost funkcije f(x) se smanjizaa - m



2
f(xX)==—x+1
(X) -

Ako vrijednost argumenta X pove¢amo za 5,

funkcijska vrijednost f (X) poveéa se za %-5 =2.

promjena vrijednosti funkcije

= = a
promjena vrijednosti argumenta

1. U koordinatnom sustavu oznaci sjeciste grafa i osi ordinata

(0.2)

2. Odredi drugu tocku grafa na nacin da vrijednost apscise te tocke povecas za 5,
a vrijednost ordinate te tocke povecas za 2.

(0+5,1+2)=(5,3)

3. Racunski odredi joS jednu tocCku koja pripada grafu funkcije i
oznaci ti tocku u koordinatnom sustavu.



2
f(xX)=—x+1
(X) :

1. U koordinatnom sustavu oznaci
sjeciste grafa i osi ordinata
(0, 1)

2. Odredi drugu toCku grafa na nacin da
vrijednost apscise te toCke povecas za 5,
a vrijednost ordinate te tocke povecas za 2.
(0+5,1+2)
(5, 3)
3. Nacrtaj pravac kojem pripadaju te tocke

Rastuca funkcija
Ako vrijednost argumenta x povecamo za m,
vrijednost funkcije f(x) se povecazaa-m



3.1
f(X)=—=X—=
() 7 2

Ako vrijednost argumenta X pove¢amo za 7,

funkcijska vrijednost f (X) smaniji se za %-7 =3.

promjena vrijednosti funkcije 3

promjena vrijednosti argumenta 7

1. U koordinatnom sustavu oznaci sjeciste grafa i osi ordinata

0-3)

2

2. Odredi drugu tocku grafa na nacin da vrijednost apscise te tocke povecas za 7,
a vrijednost ordinate te toCke smanjis za 3 tj. promijenis za -3.

(e s

3. Racunski odredi joS jednu tocCku koja pripada grafu funkcije i
oznaci ti tocku u koordinatnom sustavu.



=

&

3.1
f(X)=—=X—=
() 7 2

1. U koordinatnom sustavu oznaci
sjeciste grafa i osi ordinata

(°-3)
2
2. Odredi drugu toCku grafa na nacin da

vrijednost apscise te toCke povecas za 7,
a vrijednost ordinate te toCke smanijis za 3.

(0+ 7,—1—3)
2

3

3. Nacrtaj pravac kojem pripadaju te tocke

Padajuca funkcija
Ako vrijednost argumenta x povecamo za m,
vrijednost funkcije f(x) se smanji za lal - m



Neka je zadana linearna funkcija f (x) =ax+Db
1) Ako je a pozitivan cijeli broj, tj. a ==

U koordinathom sustavu oznac¢imo tocku A(0O, b)
Drugu tocku grafa funkcije odredimo tako da se
od tocke A pomaknemo za 1 jediniénu duzinu u desno i za a jedini€¢nih duzina gore

Neka je zadana linearna funkcija f (Xx) =ax+Db

(3)

2) Ako je a negativan cijeli broj, tj. a =

U koordinathom sustavu oznac¢imo tocku A(0O, b)
Drugu tocku grafa funkcije odredimo tako da se

od to¢ke A pomaknemo za 1 jediniénu duZinu u desno i za |a| jedini¢nih duZina dolje



Neka je zadana linearna funkcija f (X) =ax+b
3) Ako je a pozitivan racionalan broj, tj. a =

U koordinathom sustavu oznac¢imo tocku A(0, b)
Drugu tocku grafa funkcije odredimo tako da se

od tocke A pomaknemo za n jedinicnih duzina u desno i za m jedini¢nih duzina gore

Neka je zadana linearna funkcija f (x) =ax+b

4) Ako je a negativan racionalan broj, tj. a

U koordinatnom sustavu oznacimo tocku A(O,
Drugu tocku grafa funkcije odredimo tako da se
od tocke A pomaknemo za n jedinicnih duzina u desno i za m jedinicnih duiina.



13.,14., 15.116. sat

jednadzba pravca (rad u skupini, zapazanja
vezana za koordinate tocaka koje pripadaju
zadanom pravcu)

crtanje pravca zadanog jednadzbom
usporedni pravci



U tablicu zapiSi koordinate istaknutih tocaka koje pripadaju zadanom pravcu.

OpisSi zapazanja vezana za koordinate tih tocaka.

yh

y =—Xx

N

[y=2x—2]

yh

=




ucenici su imali poteskoca u zapisivanju veze apscise i ordinate zadanih tocaka
dio ucenika je promatrao promjenu veliCine x i promjenu veliine y

uoCili su: ako apscisu povecaju za 0.5, ordinata se poveca za 1,
ako apscisu povecaju za 1, ordinata se poveca za 2

povezali su s linearnom funkcijom i zakljudili da je vodedi koeficijent 2

dio njih je slobodni ¢lan odredio iz (0, -2), a dio njih mnozZenjem apscise s 2 te
odredivanjem koliko joS treba dodati (oduzeti) do vrijednosti ordinate



U tablicu zapiSi koordinate istaknutih tocaka koje pripadaju zadanom pravcu.
OpisSi zapazanja vezana za koordinate tih tocaka.

yh g

[IRN
o
=




U tablicu zapiSi koordinate istaknutih tocaka koje pripadaju zadanom pravcu.
OpisSi zapazanja vezana za koordinate tih tocaka.

yh g

[IRN
@
=




Koordinate svih tocaka koje pripadaju istom
pravcu zadovoljavaju jednu od jednadzbi:

y=ax+b
y=>0
X=p

Ako tocka pripada pravcu tada njene
koordinate zadovoljavaju jednadzbu tog

pravca.
Ako koordinate neke tocke zadovo
jednadzbu pravca tada ta tocka pri
tom pravcu.

Javaju

nada



Jednadzba pravca

y =\ ax +

koeficijent smjera odsjecak pravca na
ili nagib pravca y — OSi

Sve tocke grafa linearne funkcije zadane
formulom f(x) = ax + b pripadaju pravcu cija
je jednadzbay=ax+b



Nacrtajmo pravac:

Pravac sijeCe os ordinata u tocki
(0, 5).

Odsjecak na osi ordinata je 5.

=




Nacrtajmo pravac

Pravac sijeCe os ordinata u tocki
(0, 0).

Odsjecak na osi ordinata je 0.

Pravac prolazi ishodistem.

<
\




Nacrtajmo pravac
y=—X-2
b=-2

Odsjecak na osi ordinata je —2.

Pravac sijeCe os ordinata u tocki
(OI _2)

y=—Xx-2

y=0
=—X-2

X=-2

Pravac sijeCe os apscisa u tocki (-2, 0).

y=—Xx-2
x=-1
y=1-2
y=-1

(-1-1)




Nacrtajmo pravac

Pravac sijeCe os ordinata u tocki
B(0, -2)

2
a=—
3

Ako apscisu tocke B
povecamo za 3,

ordinata se poveca za 2.

=

i_




Nacrtajmo pravac

b=0

Pravac sijeCe os ordinata u tocki
0(0, 0)

Ako apscisu tocke B
povecamo za 5,
ordinata se smaniji za 4.




Nacrtajmo pravce:

« o1
y =2x+1 | 1 | 3 | 1 |
{22

x o |-1]=2]
y=2x+5|5

Pravci imaju isti nagib
a=2

Pravci su usporedni




« o]
y=-3x+2 | 2 | -1| 5 |
(3

« o]
y=-=3x| 0 |-3] 3|
y:@x—4

o]

y:—3x—4| —4 | -7 | -1 |

Pravci imaju isti nagib
a=-3

Pravci su usporedni

T
\T\ \\N
=\ \

%




Nacrtajmo pravac Cija je jednadzba y =2Xx-2

a=2
b=-=2

Tom pravcu pripadaju tocke grafa

linearne funkcije f(x) = 2x -2

=

Odsjecak na osi ordinata je —2.

Pravac sijeCe os ordinata u tocki (0, —2).

Nul-tocka je 1.

Pravac sijeCe os apscisa u tocki (1, 0).




y=2X-2




y=2X-2

R A




/

Trokuti su sli¢ni.
Omijeri duljina odgovarajudih stranica
jednaki su parametru a:

3 2 1




y=2X-2

rs
2

=
-\._\




/

Trokuti su sli¢ni.
Omijeri duljina odgovarajudih stranica
jednaki su parametru a:

3 2 1




Provjera znanja — grupni rad

1. CSl Zagreb (B. Daki¢, N. Elezovi¢: Matematika 1, str. 25.)
Procjenu visine neke osobe forenzicari donose

na temelju duljine bedrene kosti. Ako je d duljina
bedrene kosti, onda je visina

muskarca h(d) =2.24d + 60.1

7ene h(d)=2.3d+61.4

a) Kolika je visina muskarca ako je duljina njegove bedrene
kosti 52 cm?

b) Kolika je duljina bedrene kosti zene Cija je visina 165 cm?

Duljina bedrene kosti d i visina osobe h(d) izrazavaju se u
centimetrima. Rjesenja zaokruzi na cijeli broj centimetara.




2. Otkucaji srca (Primjer PISA ispitnog zadatka)
Ljudi bi iz zdravstvenih razloga trebali ograniciti svoj fizicki napor, primjerice
tijekom bavljenja sportom, kako ne bi premasili odredenu frekvenciju

otkucaja srca.

Godinama je odnos izmedu preporuc¢enog maksimalnog broja otkucaja srca i starosti
neke osobe bio opisivan formulom:

preporuceni maksimalan broj otkucaja srca je 220 — godine Zivota

Nedavna istraZivanja su pokazala da bi se ova formula trebala preinaciti.

Nova formula glasi:

a)
b)
c)

d)

preporuceni maksimalan broj otkucaja srca je 208 — (0.7 - godine Zivota)

ZapisSi formule kojima su zadane linearne funkcije koje opisuju ovisnost starosne
dobi i preporuc¢enog maksimalnog broja otkucaja srca.

Koliki je preporuc¢en maksimalan broj otkucaja srca dvadesetogodisnjaka po
staroj, a koliki po novoj formuli?

Za koju starosnu dob je preporucen maksimalan broj otkucaja srca 152 po staroj,
a za koju po novoj formuli?

Za koju starosnu dob je preporucen maksimalan broj otkucaja srca jednak po
staroj i novoj formuli?

U istom koordinatnom sustavu nacrtaj grafove ovih linearnih funkcija. Na osnovu
grafickog prikaza opisi razlike preporucenog maksimalnog broja otkucaja srca po
novoj i staroj formuli.



3. Zapisi formulu kojom je zadana linearna funkcija f: ) — {J diji su parametri: vodedi
. : ey . 2
koeficijent je 3, a slobodni clan je 3

a) lzracunaj nultocku ove funkcije.

b) Zakoliko se promijeni vrijednost funkcije ako se vrijednost argumenta poveca za
97

c) 7akoliko se promijeni vrijednost funkcije ako se vrijednost argumenta smanji za 37

d) Zapisi jednadzbu pravca kojemu pripadaju tocke grafa ove funkcije i nacrtaj taj
pravac u koordinatnom sustavu u ravnini.

4. Zapisi formulu kojom je zadana linearna funkcija f:{J — O diji su parametri: vodedi
. . 3 . 3
koeficijent je X a slobodni ¢lan je 5

a) Zapisi jednadZbu pravca kojemu pripadaju tocke grafa ove funkcije i nacrtaj taj
pravac u koordinatnoj ravnini.

b} Zapisi koordinate sjeciSta tog pravca i koordinatnih osi.

c] Opisi promjenu vrijednosti funkcije ako se vrijednost argumenta poveca za 20.

d) Opisi promjenu vrijednosti funkcije ako se vrijednost argumenta smanji za 6.



Mapisi jednadZzbu pravca sa slike

Pripada li tocka T(-7, 21) ovom pravcu?

Odredi nepoznate koordinate tocaka A i B ako te
tocke pripadaju ovom pravcu

2
A[QJ J-":', B{XJ _E }




Mapisi jednadzbu pravca sa slike
. C 11
Pripada li tocka T(11, E] OVOm pravcuy

Odredi nepoznate koordinate tocaka A1 B ako te
tocke pripadaju ovom pravcu

Al(l16, yv), Bix, —%}
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